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BAMETKH

0 ®OPME PABHOBECHA TMEENOH HATH PABHOIO
COIPOTHBJIEHHA, IOJBEP:KEHHOII JEACTBHIO
BEPTHEAJBHEX CHJX

10. C. CHKOPCEM#
(Ozecca)

§ 1. IIpexmonoxuy, 4T0 OXHOPOAHAS, COBEPIICHHO IEGEAS HHTE (KaHAT), EPOME COGCTBEEHOTO
BOCA, TOIIAHACTCS eMe AeHCTBUO CINONINEX BOPTURATLHEX CHI, H3MOLIO MUXCE BIOXE 0cE 0X
B TOPHBOHTAJHEHOM HANPABICHHH, IPUIEM 33EOH MX HM3MOHEOHHS BajaH. :

Honpo6roro posa 06cToATENECTEO IPHGIHESHTEIHHO MOXET HMETH MECTO HalIDHMEpP TOINa,
KOIJa HATh €CTH KaHAT, HOJIEPKUBAOINES HACTEI BACAYET0 MOCTa.

. IIpu mecnezoBarrn OPME HATH IPUMEM 38 HAUAI0 KOOPLHNAT IEHTP THEECTH TOTO IIOIe-
PEUHOTO CEUGHHs 6e, B KOTOPOM OH PACIIOI0KEH HEe LEHTPOB TEKeCTH IPoInx cedemnit. Hauaro
goopauaaT O Gymer B TO me BPeMd HAUANOM OTCUeTa AYr. Bymem moxssoBarsca obmmMmE xEdde-
PEeHORANLHEMY YPABHEHUAMHE PaBHOBECHS HATEH:

dx
ds

dy

d(T )+de=o, d(Td)+Yds—0 ¢ (1)

B EOTOPHX 7' 0608HAUAET HATHKEHHAE HATH B MPOHIBOILHO B3ATOM cedenuu M, & u ¥ — KOOPIH-
HATH LEHTPA TAXKECTH dT0ro cedemms, X m Y — IPOGKNHHE Ha KOOPAMHATHNE OCH BHEIIHe
OTHECEHHOH K eJHHMUNE NIAHE CANH P, s —manaa nyra OM.

Ecmu F ects mIOmajh NONEPEYHOro CeYeENS HHATH, K — mopMaineOe HAIPMKEHHAE, TO
T =R F, npuueM g HATH PaBROro comporusierns R = const. B wamem ciryuae P ects cuixa
Tamecra u paBua F 8y, rae 8 = P npu F'=1.

Pacnonoxus ocs 0Y BepTHKaIbHO BBEDX, GyuneM umers: X =0, ¥ =—P.

Iycrs f(x) ecrs oTHeCOHHAS K eNWHHIE IMHHE IPONETA BePTHEMIBHO NefcTByMIIAN
¥ HBMEHAIIAACH B TOPH30HTAIEHOM HANDABIEHHA CHJIA. BYZeM CUHTATE, UTO 578 CHI& MOKET
SHTH BANPABIEHA EAK CBEPXY BHHUS, TAK H CHH3Y BBEDX.

Iaddepernmaisnnie ypasuenns (1) DpEEAMAIT BUL:

dx dy I3, f(x) s
d(FE)_.o d( E) o as— 1\ —o,

dx .
IIprEEMas BO BHAMAHEE, YTO F—ES— = Ky, rne Fy ecrs F upr s =0, naxonmm:

Mpugx, warex, u mexem., T. LI, Bum. 1 : 9
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dy ,
1160, TMOTATAH —— — P, MOTYLHM:

az ;
d 1 fia
i _p—_(lq_pZ) _f(_)=0,
de &k Ty
R
rae k= 57 a To— marameHHe B IONEPEYHOM CEIGHHH, NMPOXONAINEM Uepe3 HAYal0 EOOPAAHAT
o b

IprEpaB MOTYYEHHOMY YPABHEHHIO BUJ:

gﬁ—%? =6 (), @)

rie .

9 (w) = T =+

MH BHAAM, 9TO BOIPOC 0 JOpMe HHTH TPHBOLHTCH K HHTEDHPOBAHHI ypaBHeHHS PurarTH.
O6mmit maTerpat STOr0 YpaBHEHHS, KAX HEBECTHO:,

Cz,' + 25’
b e S
Cz1+29
'Iie £; U gy — AHBEHHO He3aBMCUMEEe YacTHHE PeleHns YPaBHOHHA!
2
z"+gl(:—) z2=0, 4

(em. Ty p ¢ a. Kype maremarmuecroro apatnsa, 1. IT, crp. 373).
CrenoBaTensH0, 0608HAYHB TPORSBOILHYIO II0CTOAREYIO yepes I', AMeeM:

T L
yz]ﬂ—(m an6o e" (0251+02 22)=1. . (5)
1 2

Hocrosaane marerpaposanna O 1 Cy oTpeReNSOTCA Ha OCHOBAHHE TPAHHIHHX YCIOBHH,

B cmxy xoroprx upa =0 6yzer y =0 m y' = 0. OGosmauas 2, %3, 2y, 73’ npu « =0 wepes
’ ’ .
2105 2201 210 y 820 ) TLOAYUHM:

Crop+Cg290=1 m G2+ Cy9¢=0.

Beaencrsre munelfuoll HesaBACHMOCTA pemennil #; m 2y ompefennTens Bporcroro A0
B IS TOCTOSHHEX HONYIAEM BIOIHE ONPEACTCHHEE BHATCHMAL:

220 g 210’
=" GC=— 20" (A0 = 219 299’ — 220710 )»

IpYd NOMOIIH KOTOPHX YP&BHEHHE IMPEACTABHTCA B BHUE:

o
x|

(21 220’ — 2 210’ ) = 4¢. (6)

Ypapuenue (5) mpemcraBuser coGoio BrcbMa obmee YPABHEHWE NENHEX JIHEHI PABHOIO
COUPOTHBICHHS, IOABEPKEHHELX, KDOMe COGCTBERHOrO Beca, eme AeHCTBAI0 BEPTHEAILHO HATDA-
BICHHKX H H3MEHAOMHEXCA B FOPH3OHTANLIOM HANPABACHHH CHIL. Ouesnnno, ypanuenme (5)
MoiEeT GHTH IOMYUEHO NYTeM YMHOKOHHS o6mero AETErPala IHHeHAROr0 OLHOPOIHOro auddepen--

maanpEOro ypasuenns (4) ma e?/* u mpapasrusasas nponsnerenns examune. Taxmym 00pa3oM MH
IPAXOZAM E TPENCTaBIGHMIO 06 06pasoBanmpm OOGIIMPHON0 KJIACCa PACCMATPHUBAEMEX JIHHHH
COrnaCHO IMPOCTOMY 3aK0HY.

§ 2. Ucxona w3 (6), meTPYyNHO MOJYYHTDL, KAK UACTHHE CIYIAH, YPABHEHHS HUBBOCTHEX
BANOB LENHHX JuHEd pasHoro conpormsienus. Tax, nanpavep, B cryuae, xorna f (x) = 0, ua (8)
nueeM ¢ (x) = 1/k. Ypanrerue (4) npruaMaer Bux:
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B srou cayzae

24 b z 1 1
£y —8il oy Zy=co8 4 20=0, &y=1, zlo’=—k—, 299 =0, Aoz—?a
coraacHo (6) mMeem:
5% A8 o = 1,

‘YpaBHEHUE, Haﬁﬁennoe Koprouancom (cu. xypuarx Juysmas, r. I).
Lycrs reneps f (x) = ==q = const (g > 0). B raxoM ciywae

e g 58 L h2
T e A
rpe h2 =1 ;—q y mpumuem npm f(£)=-—q UPEATOIOKHEM, UTO i < % Daddepeanaars-

0
HOE ypaBHEHAe (4) H COOTBETCTBEHHO YPABHEHWE LEIHON IHHAR 6y;1;y'r.

9 2
z”+:—2z=0, ek coskf=1.
[Cayaait, paccmarpmBaeumit 1. Petzval Zeitschrift fiur Mathematik und Physik, 1904,
B. 50, Theorie der Stérungen der Stiitzlinien].

3y 7 ¢ 2
Ecan »1{% o e 77 10, momaras 1——% = —h?2, GyzeM umeTs: 2z’ — %2— 2=0. B sroM cxyzae
hx hx h h
a=sh— sm=ch—, £y=0 z=1 &n'=7> =0 s=—7-

Y paBrEenme HenHOE IUEMA PABHOTO COIIPOTHBICHHES IIONYYALTCH B BRIE:

y

= - ha

k h e Sy

e* ch—

CﬂMI\IeTquHa’ﬂ OTHOQCHTEIBHO OCH OY n HPOXOI[ﬂmaIH ‘Iepea HA9aJ0 EOOPAHH&T EPHBM
BHI[YKJIOCTBIO Ha:rlpa.BJIeHa BBepx.
8o

Ecum —T— = =- 3 TO UeNHAd JHHAS PABHOIO CONPOTHBIEHMA COBIAIAET ¢ ocbl OX.
0 . =
a2z
Ecum, mampaMep, BossMeM ypaBHeHne i +(Z—:LZ)§ =0, TO 6ro YaCTHHE PEIIeHH:
_— —_— a4 ¥
g=vVa2—a? gy=Va®_g2ln ===

ape £ =0, panr z19=a, 230 =0, 79 =0, 2y’ =2, A= 2a. Bcuaemcrsme sTOro ypasHEeHHe CO-
OTBeTCTBYPINeH mnHAH Gyner:

Yy
¥ Va2 =22 =a, )
upuyenM
e@)_ 1 f(@)__ a
E TR kT, (@—a)p
Ecnm puGepem k= b, To
Ty a2 b2 — (a2 — 22)2
f(z)= D W ;- C)
Ypasrenne (7) mpurmMaer BEI:
¥

ek Va2 — 3% —a,

¥ OPEJCTABIAET HEIHYI IHHAD PAaBHOTO CONPOTHBIEHHH, IOLBEPHEEHHYM XOHCTBEK BEPTHEAINE-
HEX CHJ, A3MEHIIOIAXCH COTAACHO 3AEOHY, BHPAKEHHOMY PABEHCTBOM (8). :
IMzomans nomepeuroro cevenna HuIn onpefenserca (PopMyroi:

ds —
F=F, g == Fy V1 p2,
dy : :
TAe P = -~) U BO BCOX OTMEUOHHHX CIYYaiX 5Ta IPOASBOJHAA MOXET OHTEL IErK0 BHYHCICHA.

9*
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SUR LA FORME I’EQUILIBRE D’UN FIL PESANT D’EGALE
RESISTANCE SOUMIS A I’ACTION DE FORCES VERTICALES

G. SIKORSKI
(Odessa)

(Sommaire)

Supposons qu’un fil pesant d'égale résistance parfaitement flexible et inextensible est
soumis a P’action de forces verticales, qui varient le long de l’axe horisontal OX. Dési--
gnons par: *

x, y, #— les coordonnées d’un point quelconque M de 'axe du fil;

s—1la longueur de l'arc MyM qu'on mesure & partir d’un point déterminé M, de la
courbe;

F—Yaire de la section transversale qui passe par le point M.

R = const — la tension par unité carrée de F} A

f (%) la force, qui varie le long de I’axe horizontale 0X;

P —1la force rapportée & 1'unité de longueur du fil;

3g=P quand F'=1.

Les équations différentielles de ’équilibre du fil peuvent étre mises sous la forme:

dz\ dy F Pl o
d(pa)_o, d(F:E)—ands——R—dw_O.

Posons:

d R 1 ) .
%:p, g:k, q>(x)=7+f§10 7 T():RFO'; FOZ(F)S—:O'

Nous obtiendrons 1’équation de Ricatti

d 2
2%
dont V'lntégrale générale
= Co 25 gt
p=— g (C = const),

ou 7, et z; sont les intégrales-particuliéres de 1’équation
at@, o

Aya.nt en vue, que

T

e G (I b
4 (Czl —|-82)k

(T = counst),

nous trouvons I’équation de la courbe d’égale résistance
. y

ek (0o +Cgm)=1. . ) .

On peut en déduire comme cas particuliers les équations bien connues des chainettes
d’égale résistance.






