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K 3AJAYAM O BPAILIEHHUU BHYTPHU XHUIKOCTH U O KPYYEHUHU
JI. H. Cedosg (Mocksa)

M3BecrHo, * 4yTO Pa3biCKaHHE IINOCKOTO IMOTEHIMAJAbHOTO ITOTOKA XHUIKOCTH,
HaXOOfLEeHCs BHE HWIH BHYTPHU BpalAOIErocd UHJIHHAPHYECKOrO Tena, ¥ 3anada
O KPYUYEHHH YNPYTHUX UHAUHADOB IIPHBOAST K Pa3bICKAHHUIO rapMOHUYECKOH (byHKL[PlPI

1
4 (x, y), B HekoTOpO# o6nacTH D, HA rpaHule KOTOPOH ¢ =t (x2+4-y?)--const.

O6nacte ®© ecTb BHEHIHOCTh WM BHYTPEHHOCTh TesNa B IJIOCKOCTH CEYeHHs, rep-
MEHIHKYASPHOrO K 0OpasylouluM UUAUHADPA.

Ecan usBecTHO xoHGOpMHOe o0TOOpaxeHue o6nacTH © Ha BHYTPEHHOCTh
Kpyra, TO DeLleHHe 3TOH 3a4aYyH BCErga MOXHO HAMUCaTb C MOMOLIBLI HHTErpana
[Myaccona unu GeckoHedyHOrO psina. 2

B mpennaraemof 3ameTke MBI YKaXeM Ha OJHO COOOpameHHe, TIOAb3YACh
KOTODBIM, HHOrAa MOXHO 3HAYKUTENbHO OONeryuTh mojayyeHue sOOEKTUBHBIX pe-
LIeHHH s 3TUX 3ajaad.

O603HaunM yepe3 ¢ (x,y) rapMOHHYECKYIO GYHKUUIO, CONpseHHyio ¢ ¥ (x, )

Torna

@ —J[" Ld{ =w (2)7

rie z=uxiy; 2= —1; w(2) ronromoppHa BHYTpH D.

[Tycts 2= f()3) ects dyHKuHSs, peanu3yolas KOHPOPMHOE OTOOPAKEHHe
06acTH D Ha BHYTPEHHOCTb eIHHHYHOro Kpyra K ¢ UEHTPOM B Hayase KOOPAH-
HaT. 3ameHsis B w(2) 2 depe3 (, moayuum oyukuuio w@ (L), ronromopdHYyIO
BHYTPH K, Ha Kpyre OyneM HMeTh:

) ~+ const. ¢

J“Ib—‘

Imag w (C) =-; z;—{— const = -;; f(C)]—C (

PC.A - Yanapsirud, O BIMSHHH IOCKONAPAANEALHOIO NOTOKA BO3AYXd HA JBH-
XKylieecs B HEM UMIHHApPHUYecKoe kpburo. Tpyaer LLALH, Bum. 19, cTp. 9, 1926; H. Lamb,
Lehrbuch der Hydrodynamik, ctp. 95, 1931; L o ve, The Mathem. Theorie of Elasticity,
cTp. 314, 1927.

K 3710t 3ajmaue e CBOAMTCH pa3biCKAHHME JAMHHADHOrO TEYEHHS BA3KOH M HAKOCTH
BHYTPH HUAMHApHYecKOil 1py6ol. Cu. JI. C. Jle#h 6 en3oH, PykoBoacTtBo no Hedrenpo-
MbIC/HOBOH Mexanuke, 4. 1, Mocksa 1931.

2 Manoxende 3THX CNocoGoB peuleHust copepwutcst B xuure Hurwitz-Co-
urant, Funktionentheorie, Berlin, Springer, 1929.

8 Mol paccMarpuBaeM caydalf, korga rpaHuua © ecTb aHaAHTHUeckas Kpusas:
caeposatenpHo f (L) ronomopdHa npu (| = 1.

¢ 3lech HMCIO/Mb30BAHBI CAEAYIOWHE OGO3HAUEHMSA: 2 = X - [V; Z =X — iy, €CIH

F&) =2 a,.t" 10 (O =D a,t"
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i, =1
[Tycth mpousBeneHo pasbuenue GyHKUHH —if(g)f (—) Ha CYMMY H3 IBYX
dynkuui f(C) u £, (0) rak, uto '

2 707 (T) =1 0+40, ™)

npudenm f, ({) ronomopdna sesue BHyTpu K, a fy (L) romomopdHa Besne BHe K.
Jlokaxewm, 4TO

w (€)= 2/, (%) (2)
I. e. pellleHHe ITOCTABJAEHHOH 3aIa4yM CBONMTCSH K YKA3aHHOMY pa3GHeHHIO.
B camom nene: mpu |5|==1 crnpaBelsuBLl CJAYIOLIHE COOTHOILIEHHS :
" (1
Reel /, ()= —Reel /o) = —Reet (- | 3)
— (1
Imag f, () = —lmag /(. )

1
dynkimn f; (L) u _fQ(_C_) ronomopduer BHYTpH K W mo (3) ux nedcTBu-

TeAbHble 4YacTH paBHel Ha kpyre. CienoBarTesbHO, BO BCeH [IOCKOCTH [ chpa-
BE/UVTMBO PABEHCTBO !

/{1
f=—F (~) +4. ®)
TAe ¢ — YHCTO MHHMAsi KOHCTaHTa.
B cuny coorHomenn#t (4) u (5) ouesuano, uro npu |L|=1

Imag f, (C) = Imag /, (©) -¢.
Taknm oGpasom, dyukuus 2f (C)—¢q ronomopdna suytpu K u mpu [L|=1

i ,..=(1
MHMMasi , 4aCTh ee pPaBHa ?f(i)f (f)’ MO3TOMY OYIEM HMETh:

w (8) =2/ (%)

AIMTHBHYI0 TOCTOSIHHYIO MOMHO OTKHHYTb, TaK KaK OHA HeCyLeCTBEHHA.
Tpebyemoe pasbuenue 0COGEHHO YHOOHO NMpPOu3BOAUTH, Koraa f(§) pauu-
oHanpHag dyHxuua. OueBunHo, w (() B 3TOM cayuyde eCTb TaKwe palHOHAJbHas
PYHKIHS.
Ecmn f(Q) nonuunom, . e.

fO=al-ta2 [ ... el
TO

W) =i[a, (@l 4 a4 ... Fa ") 4
g (agh+ a2 '

+ An_1an5],

€1e10BATeNbHO B 3TOM ciydyae w ({) eCTb TOme MOJUHOM.

1Cm. Hurwitz-Courant, crp. 323.
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Ecau rpannna ® TakoBa, 4To 06macTh D He 0TOGpamaeTcsi C MOMOIBI0
MIOJIMHOMA HA KPYT, TO BCerja TPaHUYHBIE KOHTYP MOXMHO CKOJb YTOJIHO Mano
(MpaKTHYECKH He3aMETHO) W3MEHMTDb 'TaK, uTOOH H3MeHeHHas 06aacTb D’ orobpa-
XKanach Ha KPYr KOHGMOPMHO C NMOMOINBI0 IOJHHOMA JIOCTATOYHO BEICOKOH CTe-
HeHd ! WIM C HOMOIUBIO DAalHOHANBHOW (YHKUMH. DTO NMO3BOJHUT NMOJYYHTH pe-
IIeHUs] U TPAKTHUYECKHUX 3afay B KOHEYHOM BHIIE.

[Ipumepn

1) Hatimem w ({) nas 3amayd O BPALIEHHM C €IMHUYHOH YTIOBOH CKOPOCTHIO
JUTHNITHYECKOTO LHJIMHAPA C TMOJAYOCSIMA @ M b BHYTPH GECKOHEUHOH MHUAKOCTH. 2

BuemHocTh 31MCa B MIOCKOCTH 2 OTOOpaxaercs KOHGOPMHO Ha BHYTDEH--
HOCTb €IMHHYHOTO Kpyra B IJIOCKOCTH [ C mOMOUIbI0 (DYHKIHH

sz(l:)zéf[(a—b)ﬁ—k(a’f‘b) %}

OTKyIa
! 1 1
7(7)=g|@a—bT+@tor].
Ha ocuoBauuu (1) u (2) HeMeIJIeHHO IOJyyaeM:

W (0) = (@ — )

Ecau BpaiieHHe NPOHMCXOMUT C YIIOBOH CKOPOCTHIO ®, TO

y o (0) = le (a2 — B2) 2.

1) PaccmoTpum 3amadyy o Bpa--
_ IIEeHHHA [HUIHMHAPDHYECKOTO0 Kpblja,
"a : 4 OTPaHUYEHHOTO HHBepcuel napado-

T Jbl, 8 BHYTpH OGECKOHEYHOH IKUI--
KOCTH. .

[lycTh BpaleHHe MPOHCXOXAT
Puc. 1. OKONO OCTPOH KpOMKH M, Kyna
nomeiiaeM TakKxXe Ha4yanao KOOpau-
Hat (puc. 1). BHEUIHOCTb KPbNAa OTOGPAXKAETCs HAa BHYTPEHHOCTh €IHHHYHOTO KpYy--
ra ¢ IOMOILUBI (PYHKUHH

aR | 1 g
= = ——— — — —_— r— |2 SO E—
r=/O=—F | T He—D+a—r =],
—ia
roea,R >1, — neficTBUTENbHbIE NOJNOXKHTENLHLIE TOCTOSHHbIE; W =1 — eR ;

|w| < 1; @ onpemenser macmrtab; R ¥ «— MapaMerpel, OT KOTOPBIX 3aBHCHT
TOJIIHHA ¥ BOTHYTOCTh KphIAa. B TJIOCKOCTH 2 OCh X mapajselbHa TEePBOR
ocu Kpbua. IIpn NMOCTynaTeNbHOM IBHMIKEHHHM BAOJb OCH X BO3MOXHO GeCHHPKY-
JASUMOHHOE IOTEHIHANbHOE OOTeKAHHE C KOHEYHOH CKOPOCTHIO y OCTPHSI.

1 B KOHKpeTHbIX NpPHMepax NPUGIMKEHHOTO pellleHUs MOXHO HCIOJb30BaTh CO0Gpa-
#enus, passursie JI. B. Kantoposuuem B ero pabore ,O KoHGOpMHOM OTOGPaXeHHH“, MaTe-
mar. c60pHHUK, T. 40, BHIN. 3, 1933.

2 B uutuposanHo# pa6ore C. A. UanasiTHH pelllaeT sTy 3ajadyy, BHIUHCASS HHTIErpaf:
[lyaccona (cM. crp. 23).

3 3rto kpbiI0 06LICH3BECTHO TOJA Ha3BaHHeM Kpbina X ykosckoro.
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Hmeem:
w7 () =
:iwa2R2 1 T —U.Q—-; i = s 1
o [o e a—w ] et E—atu—m ]

[IpousBens nepemMHOXeHHe ¥ OTOPACHIBAS YJEHBl, UMEIOUIME IOJI0CA BHYTDH
Kpyra M roxoMopdHele BHE Kpyra, Haknewm:

I—pp

OueBHUAHO 3ITHUM CIIOCOGOM JIETKO MOXHO HAXOAMTH [BHKEHHE YKUIKOCTH
IPH BPAlEHHU KDHIbeB Gosiee OGWEro THIa, Hampumep KpoiibeB Mises’a.

BEITRAG ZU DEN AUFGABEN UBER DREHUNG INNERHALB EINER
FLUSSIGKEIT UND UBER TORSION

Zusammenfassung
L. Sedov (Moska )

Wir betrachten die Aufgabe der Bestimmung der Funktion
w(2) =¢ iy (z=x-+1iy)

die holomorph im Innern eines durch eine analytische Kurve begrenzen Gebietes ©
1 .
ist, wobei an der Grenze ® die Bedingung lp:? (221 y?) 4 const erfiillt ist.
Es sei z=f({) die Funktion, welche die konforme Abbildung des Gebie-
tes © auf des Innere eines Einheitskreises liefert. Fiir die Bestimmung von @ (C)
bei |{|=1, haben wir die Bedingung:

Imag w (C) :—;— 2z -} const = %f(f.)? ( ) - const.

5| =

Wir beweisen, dass
wo f;(C) aus der Beziehung

i —{1
/07 () =AO+AO
bestimmt wird. Dabei: f,({) ist holomorph innerhalb des Einheitskreises und

Jfo(Q) ausserhalb des Einheitskreises. An den Beispielen sind die Vereinfachungen
gezeigt die durch diese Bemerkung erzielt werden konnen.






